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Neste trabalho, mostraremos um procedimento para se representar geometricamente
os elementos de corpo finitos F ,4 em um poligono fundamental que seja proveniente de
uma tesselacdio regular de R”.

Um poligono regular P é dito poligono fundamental em R*, se for possivel recobrir
R?, a partir de cSpias idénticas de P, de tal forma que a unifio destas cSpias recobre todo
R’ e de que a interse¢do destas cOpias seja vazia.

E fato conhecido que em R”os poligonos fundamentais regulares dados por
tridngulos, quadrados e hexdgonos..
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Consideremos que g = p~, com p, um inteiro primo, sabemos que F, =F, —{0} ¢

um grupo ciclico multiplicativo, isto €, existe ao menos um elemento S e F, q* tal que p
* . q—l _ . . .

gera todos os elementos de F, . Assim, temos que B =1, ou seja, L € raiz do

polindmio p(x)=x*" -1e F,[X].

No intuito de fornecer uma representacdo geométrica para os elementos de sz,

seguiremos as seguintes etapas:

Etapa 1: Consideremos a fatoragio do polindmio p(x)=x‘"'—1 em elementos

irredutiveis em F,[X]. Supomos que seja da forma p(x) = p," (x)....p," (x).

Etapa 2: Consideremos um polindmio de grau 2 da Etapa 1; suponhamos que seja
p;(x), para algum ie {l,....k}, determinemos suas raizes em C (corpo dos ndmeros

complexos).

Etapa 3: Sejaa e C uma das raizes encontradas na Etapa 2. Por outro lado, sabemos
que:

F = FLX]
p;(x)

=F,(@)={a+ba:a,be F,}.(Equagdo 1)

Observagdo: Lembremos de que os elementos de F, podem ser vistos como classes

resto de inteiros médulo o inteiro primo p .

A Etapa 3, juntamente com a Observacdo, fornecem as condicdes necessdrias para
representarmos geometricamente os elementos de sz em um poligono fundamental P .

A conclusdo deste trabalho, é de que teremos uma distribui¢do uniforme no quadrado,
se ae Zlil={a+bi:a,be Z}.

Caso, ae Zlw]|={a+bw:a,be Z}, onde ®® =1, teremos uma distribuicdo no



hexdgono regular.

Como exemplo consideremos p =3, logo o polindmio a considerar sobre F;, é dado

por p(x)=x"-1.
Tomando sua fatoragdo em F;, obtemos p(x) = x* —1=(x+1)(x+2)(x* + (x* +1).
Considerando @ =i, como raizde p,(x) = x> +1, aplicando a equacdo 1 em «.

Teremos que F, =F,(a)={-1+i,i1+i,-1,0,1,-1-i,—i,1—i}, estd uniformente
distribuidos em um quadrado como na figura abaixo.
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